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5. gyakorlat
Kifejtési tétel, Matrixok szorzasa, inverz

. Szémold ki a kifejtési tétel felhaszndldsdval az alabbi determindnsok értékét!

1 4
() ||
0

1 020 3
3 3
1 ®) 1o
7 8

N = O =

2 010
5 01 3
0 1 00

Egy n x n-es A matrix minden elemét megszorozzuk a hozza tartozé eléjeles aldeterminans értékével. Mi lesz az
igy kapott n? darab szorzat osszege?

A (10 x 20)-as A métrixra teljesiil, hogy minden sordban az elemek sszege 1. A (20 x 30)-as B matrix minden
eleme 2. Hatdrozzuk meg az A - B szorzatot!

Szamold ki az aldbbi méatrixokat!
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Déntsiik el, hogy az aldbbi &llitdsok koziill melyik/melyek igaz(ak) tetszéleges A négyzetes métrixral (0-val
jeloltiik a csupa nulla métrixot.)

(a) Ha van olyan k > 1 egész szam, amelyre A* = 0, akkor det A = 0.

(b) Ha det A = 0, akkor van olyan k > 1 egész szam, amelyre AF = 0.

Legyenek A, B € R™™*™ (n X n)-es métrixok. Bizonyitsd be, hogy ha A oszlopai linedrisan fiiggetlenek és B
oszlopai is linedrisan fiiggetlenek, akkor az A - B matrix oszlopai is linearisan fiiggetlenek!

Déntsiik el, hogy létezik-e inverze az aldbbi A métrixnak, ha igen, akkor szdmitsuk ki A inverzét! (ZH 2008.10.21.)
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Igaz-e, hogy ha az n x n-es méretii A és B matrixoknak létezik inverze, akkor AB-nek is létezik? Hogyan
szamithaté ki a széban forgé (AB)~! métrix A=t és B! segitségével?

Igaz-e, hogy ha A, B és C n x n-es méatrixok, A # 0, valamint AB = AC, akkor B = C?
Hatdrozd meg az osszes olyan 2 x 2-es X matrixot, amelynek minden eleme racionélis szam és amelyre X2009 =

1 3 L
( 9 8 ) teljesiil.

Bizonyitsuk be, hogy ha a négyzetes A matrixra és a vele azonos rendii E egységmatrixra A2+ A+ E = 0, akkor
A determindnsa nem 0. Szamitsuk ki A2004-t.



